dun3nkycb

Planimetria

Zakladné vzorce planimetrie

Strucny skolsky prehlad

Trojuholniky, Stvoruholniky, kruznice, mnohouholniky a stiradnice

1. Uhly

Sucet vedlajsich uhlov:

a+ [ = 180°.

Vrcholové uhly st zhodné.
Ak dve rovnobezné priamky pretina
priecka:

* sthlasné uhly st zhodné;
* striedavé uhly st zhodné;

* sucet vnutornych uhlov na tej istej
strane priecky je 180°.

2. Trojuholnik

Sucet vnutornych uhlov trojuholnika:

a+ [+~ =180°.

Trojuholnikova nerovnost:

a+b>c,
b+c> a,

c+a>b.
Obvod:

P=a+b+ec

Polovica obvodu:

at+b+ec

p= 9

3. Obsah trojuholnika

Pomocou strany a prislusnej vysky:

1
S = §Gha.

Pomocou dvoch stran a uhla medzi nimi:

1 .
S = §ab sin-y.

Heronov vzorec:

S=/plp—a)(p—b)(p—o).
Pomocou polomeru vpisanej kruznice:

S =pr.
Pomocou polomeru opisanej kruznice:

abe
S -_— E-
Tu r je polomer vpisanej kruznice a R je
polomer opisanej kruznice.
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4. Pravouhly trojuholnik

Prepona je strana leziaca oproti pravé-
mu uhlu.

Protilahla odvesna je odvesna leziaca
oproti sledovanému uhlu a.

Prilahla odvesna je odvesna, ktora spo-
lu s preponou zviera uhol a.

Ak ¢ je prepona, podla Pytagorovej vety
plati:

a? + b =2
Sinus uhla:

. protilahla odvesna
sina = .
prepona

Kosinus uhla:

_ prilahla odvesna
N prepona '

COS «

Tangens uhla:

protilahlad odvesna
tana = TR .
prilahla odvesna

Ak protilahld odvesnu oznacime a, pri-
lahld odvesnu b a preponu ¢, potom:

. a b a
Sina = —, cosa = —, tana = —.
c c b

Vyska h vedend na preponu:

ab
o

h:

Ak m a n su priemety odvesien a a b na
preponu, potom:

a? = em,

b? = en,

h? = mn.

5. Sinusova a kosinusova veta

Sinusova veta:

a b c

sina  sinfg siny

Kosinusova veta:

& =a®+b? —2abcos .

Ostatné tvary ziskame cyklickou zame-
nou stran a protilahlych uhlov.

6. Taznica a os uhla

Dizka taZnice na stranu a:

1
Mg = 5\/2()2 + 2¢2 — a?.

Os vnutorného uhla deli protilahla stra-
nu v pomere prilahlych stran:

BD _ 4B
DC — AC’
DiZka tsecky osi uhla:

\/bc((b +¢)? — a?)
- b+c '

la

7. Podobnost trojuholnikov

Ak je koeficient podobnosti £k, potom:

a_b_a_,
az by e '

Pomer obvodov:

Py

Lok

P
Pomer obsahov:

Sl 2

ZL— g2,

So
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8. Rovnobeznik

Obvod:

P =2(a+b).
Obsah pomocou strany a prislusnej vys-
ky:

S = ah,.

Obsah pomocou dvoch stran a uhla me-
dzi nimi:

S = absina.
Pre uhlopriecky plati:

a2 + d3 = 2(a® + b°).

Uhlopriecky rovnobeznika sa navzajom

rozpoluju.

9. Obdiznik a $tvorec

Obdliznik:

Stvorec:

10. Kosostvorec

Obvod:

P = 4a.
Obsah pomocou strany a vysky:

S = ah.

Obsah pomocou strany a uhla:

S =a?sina.
Obsah pomocou uhlopriecok:

 didy
S =5

Uhlopriecky kosostvorca su na seba kol-
mé a rozpoluja jeho vnatorné uhly.

11. Lichobeznik

Strednd priecka:

_a+b
=

Obsah:
a+b
S = 5 h.

Tiez:
S = mh.

V rovnoramennom lichobezniku su
uhlopriecky zhodné a uhly pri kazdej
zdkladni st zhodné.
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12. Mnohouholniky

Sucet vnutornych uhlov n-uholnika:

2 = (n—2)-180°.

Velkost vnutorného uhla pravidelného n-
uholnika:

(n — 2)180°
.

o=
Pocet uhlopriecok:

n(n —3)
—
Obsah pravidelného mnohouholnika:

N =

1
S:§PT,

kde r je polomer vpisanej kruznice, teda
apotéma.

DiZka kruZnice:

L =27R = nd.
Obsah kruhu:

S = wR.
DiZka obltika, ak je uhol vyjadreny v stup-
noch:
. «
3600
Ak je uhol vyjadreny v radianoch:

l - 27 R.

Il = Ra.
Obsah kruhového vyseku, ak je uhol vy-
jadreny v stupnoch:

o 2
SV}'ISEK = ﬁﬂ-R .

Ak je uhol vyjadreny v radianoch:

1
SVS’SGk = §R2Ck.

14. Uhly v kruznici

Stredovy uhol sa rovna uhlovej miere ob-
laka, ktorému prislicha.

Obvodovy uhol sa rovna polovici uhlovej
miery oblika, nad ktorym stoji:

/ACB = %ZE

Uhol medzi dotyCnicou a tetivou sa rov-
na obvodovému uhlu nad tym istym ob-
ldkom.

15. Tetivy, secnice a dotycnice

Pre dve pretinajuce sa tetivy plati:

AM -MB=CM -MD.
Pre dve sec¢nice vedené z toho istého von-
kajsSieho bodu plati:
PA-PB = PC . -PD.

Pre doty¢nicu a secnicu vedené z toho
istého bodu plati:

PT? = PA - PB.

Polomer vedeny do bodu dotyku je kolmy
na dotycnicu.

16. Suradnice v rovine

Vzdialenost dvoch bodov:

AB = /(z2 — 21)2 + (y2 — 11)2.

Sturadnice stredu usecky:

1+ 22 Y1+ Y2
M .
< 2 ’ 2 )

Rovnica priamky:

y=kx+D>.

Rovnica kruznice so stredom (a, b):

(x—a)*+ (y—b)? = R~
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Ak pozndme stranu a prislusnu vysku:

1
S = Eah

Ak pozname dve strany a uhol medzi nimi:

1 .
S = §ab sin .

Ak pozname vsetky tri strany, pouzijeme Heronov vzorec.
Ak pozname polomer vpisanej kruznice:

S = pr.
Ak pozname polomer opisanej kruznice:
abc
S E.
- J

Tato pomocka je urcend na rychle opakovanie. Pred pouZzitim vzorca skontrolujte podmienky jeho platnosti
a vyznam pouzitych oznaceni.
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